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LOGARITHMOTECHNIA.

e OGARITHMUS compofite  oczbulo diciruy
) 4 ratione & numero , quali ratioi 1m numerus, id
quod plane cum re confentit.  Eft enim Logarith-
- mus nihil alind,quam rumerus ratiuncutarum, con-
tentarum in ratione , quam abfolutus quifque ad
unitatem obtinet. In quadefinitione rattones acci-
. e pirmus, tanguam maghitudines partibus conftantes
3T RCED homogeneis toti; ftrictiori aliquanto notione, quim
vulgo folet. Quamvis enim ratum {it, rationem omnem ex comparatione
quantitatum homogenearum oriri:certé nec quavis comparatio producit £a-
tionem;nec quarumyis quantitatuse, homogenearum liccr, habitudo eft ratio
uanta,feu partibus conftans.Nam wqualitatis,que dicitur,ratio,eft illa qui-
3ern_ quaatitatum homogenearnm, atque aqualium, habitudo mutua, unde
nizc rationis appellatione privandam avtumermn,coi definitio Esct: ¢4 compe-
tit non tmirits ac aliis rationibus, quas inequalitatis vocant:fed nibi} obftat,
quo minus generalem iltam rationis notionem pored dividamus ita, ue
quantitatem habere putentur folze rationes, ex inzqualium habitudine orte s
at zqualitatis ratio in indivifibili confiftat,habearque e in rationibus,queme=
admodum punétum in magnitudinibus , aur nullitasin numeris , que fin-
gulz quantitate ac partibus carent, Componas enim féxcentas rationes
Tqalitatis, NON augetur nec minuitur ratio , fed ‘eadem manet equalitas :
fecus atque in rationibus inzqualitatis, que additz vel detradta tnvicent,
faciunt rationem majorem vel minorem. * Quanturm autem eft, quod addi-
tis vel demtis partibus homogeneis augetur minwitarve.  Scd nec quarvis
comparatio quantitatum homogenearum rationem producit. Velutf cliim
rumerem dividimus per numerum ; cotparantur utique guantitates hom o-.
enez, fpectando quotics altera contineatur inaltera; fed quod inde orjtur
atus, nec rario eft ipforum numerorum, nec fané quantitatem exprimit
Tatiottis, qua utrifque intercedit. Alioquin divifo numero quovis per ¥qua-
lem, qux inde oritur unitas , expritieret quantitatem rationds s ualinm,
quam tamen quantitate carere fupri adftruximus.  Quinimo, datts plosi-
bus rationibus, v. gr. 4 ad 2,& 9 ad 3, fi divifo utriufque antecedente per
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fyum confequentem, exhiberent orti = & 3 veram quantitatem iftarum ra-
tiopum; Oporkeret,ut ex his orti; compofitus mumerus, nimirum s, exhibe-
Yet quoque veram quantitatem rationis compolitz,  Atqui ratio cz)mpoﬁta
et 36.44 6, cujus quantitaters jam exprimeret ortus 6, diverfus fané ab
ifto 5. Obtinuit tamen ufus, vt rationes denominentar 4 latere orto, fic
tatio 4 ad_z dicitut dup}a, & g ad 3 tripla: verum hae noming arbitrio
hominum impofita ; retineri quidem poffunt, veritati autem derogare nullo
modo tebent, Quanquam nec utilitate caret iike modus denominandi ra-
tiones ; fiquidem argut, rationes efle majores , quarum denominator efk
major, & contra: eodem modo finus majores congrunnat majoribus arcu-
vs, qUOTUM famen veram quantitatem exprimere nerini videntur, Coe.
‘terum , ut linea elt dupla linex, quam bis continet , it propric loguendo
dupla foret ratio alterius rationis,quam bis continet’; fed pro eo.duplicatan:
dicere maluerunt Scriptores, quorum arbitrio fynonyma alioquin vocabula
g’nph & duplicati, res plane diverfas fignificare intelliguntur. Verum
id quod eft multo magimum ; nimirum omnium quanticatom  menfuram
efle quantitatem homogeneam , & in divifione genuina fieri applicationem
menfure homogenez ad quantitatem menfurandam , ortum vero ex talj ap-
plicatione, nibil aliud effe, quam mimerum Arithmeticum expriméntem
quoties menfura continetur in menfurato ; hoc feilicet eft quod omnem
dubitationem excludit. Ita falluntur profecto, qui 'appliéatﬁ linei reti
illatabili adaream datam, putant inveniri latitudinem reétanguli’; - quali
non potits fecundum veras divifionis leges applicaretur re&angulun:- ::l ué
longum divifori, & xque latum unitati affiimeze; ad aream extenfam quo?fue
ad longitudinem diviforis; & quafinon ortus ex ifta applicatione, numerus
effet Arithmeticus, exprimens, quoties reftangulum menfurans contineatuy
1n tl_!enﬁ;l:ato_, vel (_u'xm per 1. Vleadem fit ratio ) quoties latitudo rectan.
ﬁ}ﬂ-l appllc‘ap contineatur in latitudine rectanguli menfurati 5 quo {cilicet
ivifio verd opponatur multiplicationt, qué refolvat hujus produtum in fia
elementa, &emadmodum enim omuis multiplicator eft numerus Arith.-
meticns {ut habet Ssevinns in Avithmetica Practica ;) ita omais ortns 3
du:lﬁqne e& fimlizt_er numerus Arithmeticus, Quz quidem ompia facilli-
me priefenti negotio aptantur. Nam multiplicare rationem nihil eft afi-
ud, quam replicare aliquam rationem toties , quot fiint unitates in numero.
aliquo Acithmetico, qui dicitur factor, Et dividere rationetn. eft an plicare
rattonem ahquagn ad aliam rationem, ut inveniatur nurmerus fArithrtneticus
€Xprimens,quoties menfurans ratio contineatur in mepfurara. Id fi hic ﬁeret,l
nihil dubium, quin vera patefieret rationis quantitas, At enimverd, chm
applicatur terminus alicujus rationis zd alterum;num patamns rationem ap-

plicari
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plicari ad rationem ? quo pal.{to.igitur ortys ex tali applicatione poteft ex~
prirnere quantitatem date rationts f \_/'crum eft quidem , quod ortus ex
appiicatione termint a_d terminum ,- racionem habet ad i atem candem,
quam dividuus ad divilorem fed hor,: modo eademn prodit vatio , qua ante
divifionem fuerat, aliis tancom terminis expreffa; nec proinde quantitas
rationis date invenitue in menfura aliqua prius nota , quemadmodum in
aliis magnitudinibus divifis affolet, .& inftitutt noftri rativ poftulae
Siquidem tum demum quantititem rationum exacte determinifle videbi-
mur, ciin cas omnes i una aliqua ac eddem communi menfua xftimare
noverimus ; id quod Logarithmorum ope praftari, definirione modo tra-
ditk innuere volut, Ex qua porro intelligitur, cum finguli Logarithmi nu-
merent particulas rationum inde ab unitate ad ﬁngulo'a ordme abfolutos
procedendo coacervatarum ; fieri non pofle, quin zqualibus 1 .ogarithmo-
rum differentiis (id eft, wqualibus particulurnm incrementis 1 congruant
quoque xquales tationes abfolutis intercedentes ( com integra ex xquali
nimero patticularum zquativm conf}ata , inter fe‘ fint 22qu iy, ) adeoque
Logarithmos efle in proportione }_\nthmetlca , CUM corum abfoluti funt in
Geometrica ; idcirco pofle operationem Regulz proportiontm in compen-
dium redigi, fubftitutd additione & fubtradiione loco multipiicationis &
divilionis : Denique rationis cuju{que bipartitionem, tripartitionetn, ¢re,
ﬁux alioquin requirerer extra¢tionem radicis quadratz, cubicx, ¢, con-
iftere in bipattitione, tripartitione, &e. differentix Logari-iimorum datis
terminis congruentimn { hoc eft, rativncularum iq ration: data compre-
henfarum, YQui ufiss cuim {it eximius; patet poftrema, quo pacto tam utiles
numeri artificiales, feu Logarithmi concinnari poffint ; nimirum invefti-
gando,quot ratiunculz,affumte magnitudinis,contineantur in ratione cujuf~
que abfoluti ad saisarems. - Sic entm unitatis Logarithnms evadit o, cum
unitatis ad unitatem ratio fit mqualitatis, quam quantitate cagere fupra afe-
rui.  Ita nimirum fiet, vt com inter multiplicandum vel dividenlum vnitas
nihil mutet ; hujus Logarithmus o (dum additio & fubtra¢i - tubftitwun-
tur mulriplicationi & divilioni) nihi] quoque additione vel ¢ raélione fui
mutet. Numerus autem ratiuncularum in ratione decupla rontentarum
commodiffimé¢ aflumitur 1,0000000 ( hoceft, una decup! . ratio in nu-
merum partivm decimaliuvm rotundum diftributa. ) Ira enim £t dum
inter unitatem & o intercedit una ratio decupla, & porvo it T 0 &
1oo alterainter 100 & 1000 tertia, & deinceps; ut in centuplag dem ra-
tione contineantur ratiuncul® 2,cococoo (hoc eft, dun decu; © vatio-
& Des in numerun partium rotundom diftribute ) in millecyjplave: ratione
sontineantwr 30000000 (hot eft, tres rationes decugla in rum: um par-
B = tom
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tium rotundum diftribute;) & deinceps. Unde primim hoc commodi
confequimar, ut abfolutis, iffdem characteribus expreflis, iidem competant
Logarithmi ; velui fi abfolute 2 competar Logarithmus 0,3910299 4
etiam abfolutis 20, 200, 2000 competent Logarithmi 1,3010290 5
2,3010299; 3,3010299. Etenim (i rationes 2 ad 1,20ad 1,200ad 1,
& deinceps, intelligantor partite illa quidem in rationes 2 ad & 1 ad i
iftainzoad 10,& road1; hacin acozad1oo, & 100 ad T, apparet,
quod exceflus 2 ad 1, quo illa fuperar rationem 5 ad 1 zqualis fit exceffui
20ad 10, quo ifta faperar rationem 1o ad 1, idemque wqualis exceffui
200 ad 100, quo hzc faperat rationem 10cad 1. Ergo fi ratio 2 ad
praeter zqualitatis rationem - (quam innuit chara&eriftica o) contineit ra.
tiunculas 3010299, qualium ipfa decupla continet T,0000000; Certé ra-
tio 20 ad 1 praeter unam decuplam (quam innwit charateriftica 1) conti-
nebit eundem aumerum ratiuncularum excurrentium o103 99; & ratio
200 ad 1 prater duas decuplas (quas innuit chara&eriftica 1 ) contigebit
fimiliter enndem numerum rativncularum excurrentium 3010299, Unde
- poreo & hoc confequimuy, ut ex infpetta charateriftica, univfcujulque

abfoluti valorem zftimare queamus. Nam cum in decupla contineantyir
1,0009000 ratiutculz numero rotundo, & in centupla 2,0000000 ra-
tiuncule numero itidem rotundo, oportet, ut quzcungue funt inter de-
:c'uPlém_Gc_cen_tuplam contincant plus quam unam decuplam, mints autem
quam duas; quamobrem charateriftica omniym abfolutorum , qui funt
- inter.10 & 100, ipfiufque aded denatii (hoc eft, omnium numerorum, qui

fexibuntur duobus charaéteribus) erit 1 ; & fic deinceps.
- Hisiita ordinatis, proximum eft, ur oftendamus, quomodo inveniatur
menfura rationis, quam quifque abfolutus obtinet ad Unitatem, in partibus,

~qualinm decupla continet 10000000 (hoc elt,quomodo cujufque abfoluti-

Logarithmus inveftigandus fit.). Verbi gratid : Scire velim, ratio 100[5-
- ad;1 guot continear ratiunculas qualium. decupla continet 1 0000000,
- Difpefco’igitur rationem datam 100{ 5 ad 1 in fuas partes,nimirum1 oo ¥

ad 1e0, 100 ad 10, & 10 ad 1, quarum’ pofteriores du confii.
tugnt duas decuplas (unde patet Characterifticam fore 2 ) itaque reftat;

ut inveftigemus, quota pars fit reliqua ifta ratio 1oo[5.ad” roo iplusdes

cuple.  Quod fi igitur termini Yoo['s & 100 ducintur uterque in fele,
producti exhibebunt rationem duplicatam rationis. rou['s ad 100, cujus:
(duplicat f¢. rationis) termini rutfus in fe ducti procreabunt duplicatam
dupricat:z,'id eft, quadruplicatam rationis 100 5ad roo : atqueita cone
tinuatd multiplicagione terminoram , donec is,

- tinuus

qui gignitur-ex ductu con- ,
tinuo terming roo[ s in feipfam, evadat decuplis ejus, quem-ductus con:

L
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tinuns termini 1 0o in feipfum “producit
genitz oftendet, quot integris vicibus rat

denominator potefl wtis poftremd
101005 ad 100 contineatur ia

decupla.  Et cum alter terminorum fit 100, cujus poteftates omnes con-

ftant unitate & certo numero cyphrarum , omnis

bitur circa elevandum alterum terminnm roof
prioris termint (nimirum 1oerij) zqué altam poteftatem excedat decuplo;

cujus operatiouis compendium exemplo, quam ve

xoo[sooo (1) -
sooxr (1)

1893406 (128)
, 6043981 (128)

'Ixoosooo
§oiy

3584985 (156;
5894853 (256,

1e1001% (2)
 §xooxox(3)

101001
10100
20

5

-, ©570201{(4) -

n1039150(4) i -

12852116 (512) .
- Hec poteftas pluf.

" [ quam - decuplo - excedit

poteftitem equé altam

j1octi; ergo refumo
| 2 v6*amseamq;duco, non” nimirum §vam, hoc mo-
in fefe, ut modo, fed in o

proxime’ przcedentem,

" 10201 50,

_*,_...._,.\.;;:‘Jr‘-!:' ™ u"‘"""& =

‘20403
“poz.

A

. . gL
LT Lol

. 1040706(8) « |

6070401 (8) .

',1083068516){
8603801 (16)

e O

1173035 (32)

- 1976011 (64)
1106731:(64) .

~ 1893406 (128)

nimiram - 12 §vam hoc
modo

3584985 “(256)
' 6043981 (128)
678783x (384)
1106731 (64) .
9340130 (448)
5303711 -(52),
10956299 (480) «
_Hac poreftas, denuo ex-
cedit xqué altam 10013
plufquam decuplo ; ergo

T excedit limitem 4 juare

eandem 4.48vam duco, | -
non in 324am, wrmodo,| 9965774 (+51)

abor reliquus occupa-
ad eam poreftatem, qux

rbis docere pracftat,

“|{ed in proximé prace-

dentem, hoc modo:

9340130 (448)
8603801 (16),

10115904 (464)
Ubi ruefe< nimium
colligitar; ety eandem -
‘adhuc 44 8vam duco,mon
10 r6tam yt modo, fod in
 proximé praccedentem,

do:
9340130 (448)
6070401  (8) -
9720329 156)
.o510201  (4)
" 9916191 (460) -
s2ooter (2)

. 10015603 (462)
. Quzx poteftas rurfus:

eandem :4 6 omam duco,
non‘- in . gd;ll"l'l s fed in/
1mam, hoc modo :

9916193 (460)
soor (1)

Cum



6 = LOGARITHMOTECHNIA,

- Cimigitur 46242 poteflas termini 100[ s excedat zqué altam 1o0rij
plus quam decnplog at 46112 ejifdem termini 10c['5 excedat xqué altam
1 octij minus quam.d_ecupl-o : ajo, ‘rationem 1 go[g ad 100 continer; jn
decupla plus quam 461 vicibus, quiniis autem quam 462bus,

Coeterum -
. L4602 L 991619328 differentie
Com poteltas <461 2{it £ 9965774249581 §pr0pem0dum
R g 4.6'2 ot 1'0015'663 498@9 3?(:1113185; C

Itaqvé gartem proportionalem, qui potéftas jufta, nimirum rececoop:

excedit proximé minorem 9965774; per Regolam aurcam facilé ac tued

reperire datur, fumendo nimirur,

~

_ -'ju&;e- . 10000000
.+ & progiméminoris 9965774
- diffefentiam 34226, & dicendo ;

Uedifferentia inter proximé minorem & majorem
- pimiram 49829) - - :
Ad differentiam inter proximé minorem & juftam

(pud 34226 0 oo
Ita 10000, ad 6868 ; quie funt partés decimales unius vicis,” adeout

© ratio Toof ¢ ad 106 contineatur in decupla 4611 6868 vicibus. Porro, |

Sidecupla (five ratio 100] 5 ad roo fimta 4616868 vicibus) con-

tinet rativnculas 1, oooooco 3 quot ejufmmedi ratinnculas continebit ratio |

100} 5. ad 100 feme} fumta ? ’Prodc_unt 21559] 7 ratiuncule, qui fune

. exafta menfura rationis oo 5 ad 100, quibus I} addas rationes 0o ad
10, @511 o'ad 1 hoc eft bis decupla;conftantern ratiunculis 2 000000 AL
. - - . - l/ o i - - .o i = |
integraynenfura rationis 100}’ ad 1 (live Logarithimus abfoluti ‘100] 5) |

hie-feilicet2, 0021659 7.

Parimodo invenietur: Logatithsius abfoluti 9ot 5, vel ratio abfolui :
agl.s ad ¥ fi exratione 100 ad r (quz Fquipollet bis decuplz) aufcras |
rationem 100 ad g} ¢; hoc eft, ex rathunculis 2, 000bood auferas nu- *
merum- fimiliom * réunculardmr in ratione 1oo ad ‘9qt § contentarum. |

Quizratur- igitor primim, quoties ratio roo ad g9l ¢ ¢ontineatur in de-

cupla. . Ubi rurfus alter terminorum cum fit 1 0o, operationds haut indiget;
altegverd 99| 5 continuo dutuin feipfum elevandus eft aik eam poteftatem, -

quz decuplo minor fit poteftate 1001} zquéalty En operationem : -
.- o o : . L A -
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(64)
v e — |} 10;8613 (4‘4‘8)
" goass3o(,8), . 6108158  (32)

069 C8 yoth oi728 (480)
*5 & 7T !:ij"it"" 4y (‘ . N <

. ' - - b A
o eobo (1) ‘8518016 (33) |root xque altd, ergo
: 99-,;3-; ((l; g 16108158  (33) [refume
: - - 861 3
Bps5000 7255660  (64) :?;2203(2}{;6))
“iBgss00: . ,'__;655527 - (64) 6—‘—6—-‘*—"
. 49750 5164459 (128) 977026(464) ,
v9g900150 (2) 9544625 (128)° Quz etiam plufquam
520099 (2) 2771452 (256) decuplo minor eft pote-
Sotosae . 2541772 (256) ftate 1ccnj equealtay
I;_g I'im'i; N —— [eIg0 refume :
#9 31983 o L 554290 (512} 1052613(q48)
49 L Hac poteftas pluf~| 396069 é8)
et rquam decoplo minor eft| Tasy
:5}%‘?&425'€4) . [poteftate oot wqué, .lo:ggs (424;'
5943080 (4)- < laltd; ergorefame §941°. -
| C | 2771452 (256) 996814(4%0)
e 9544625 (r28) - | Hee quoque phi!'quarﬂ .
pert g " - decuplo minor eft po-'
e ‘8}8"-'-'*1: S ;2-;‘?2;8 (3 84‘) veflate IOC‘l_'ij ;{’qué al..
—m"‘f'léhi‘ b |

t3 4 ergo reflume

1017002 (56)
: sz0099 . (2)
1006857 (458)

(1),

i

¥ e, plosiuam decuplo] - 999«
“iminor eft poteftate | 1001823(459)

i le;lgmiw 460ma poteftas termini 99[ 5 deficiat -ab 2que alrd 1ocrif
tplafqum deuplo ; at 45 gnaejufdem termini 9o 5 deficiat ab xqué alt
H1g 'égjim&s-'qghmtdcc‘ug,lo; ajo, rationem 100 ad 9g[ 5 continert in de-
scupla plalquam 4 5.9-vicibus, minusautent quam460. o
pRRrsUs differentia poteftam 4.5 92z & 46oma (nimirum soo09) ad
diffanentiam 45.onx & juftee (pura 182 3:) Iraxo000, ad3639. Quare
catin 1 60,2099 [ § continerur in decupla.45 9 363 9 vicibus,

Porzd .

R
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¢ Pored, Stdecupla “(five ratio roo ad 99y fumta 4536 39 vicibus)
-continet ratiunculas 1;0000000; quot ejufmodi ratiunculas continebit
ratio 160 ad 9o[ 5 femel fumta. Prodeunt 21769 3 ratiuncale, qua
funt egactd mepfura rationis 1 0o ad 995, qua {eilicet ratio gof 5 ad 1
deficit i ratione 100 ad 1, hécefl, a bis -decupld,” qua cum conftet rati-
‘unculis 2,6000606, demtis Rifc 2 176 9[ 3, reftac menfura ratiodis o[ 5
ad 1, haxc filicet 1, 997823 o[ 7, qui ptoinde elt Log-us abloluti gyf's.
. Atque hoc modo e {timatis ratfonum quantitatibus in communi quaddm
fienfura, non folum natura & ufiis Logarithmorum clarius elucefctt ; fed
& conftrultio eornndem muléo facilior-evadit. '1d quod magis perfpicuum
fiet, cium oftehdero aleerum etiam longe promtiofem modum rationes afti-
mandi. " *Sed amiolienda eft pritis difhcultas; qua, havt {cio, an cuiquam
- deteéta, plures utique in.errorem induxit, Cum enim ratio duobus termi-
nis intercedens vulgo haut aliter confideretur, quam accipiendo alterutrum
terminum ut antecedentem, & alterum ut confequentem; unde cum ratio.
eft quanta (hoceft, cum termini funt- inzqnales) vel major terminus eft
;antecedens, & dicitur ratio majoris inrequalitatis, vel minor eft antecedens,
& dicitur ratio minoris inzqualitatis : Ajo ego, eandem rationem iifdem
terminis conceptami pofle ac debere (faltem in Muficis, arque in hacnoftra
Loegatithmotechnia) alio etiamnum modo confiderari ita, ut neuter termi-
norum esiftimetur- tanquam antecedens, vel confequens, fed uterque capia-
tur fimul pariter: tempore atque ordine. Sic v. gr. in Mulicis interval-
lumd/iapen%:, five ratio I vel 3, poteft quidem accipiita, ut numerus un- -
-dationum ab acutiori phthongo in aere excitatarum, nempe ternatius, fit

antecedens, & binarius, exhibens numerum undationum pari temporis .

{patiq §-graviori phthongo effe@arum, [it confequens, dum ineelligarur®
acutior: phithongustempore (‘vel falfim cogiratione y pracedere graviorem g
& vice verfa ; fed nihil vetat; qud inis ‘etiam ambo ifti phthong fimul,
atque eodem témpore confonent,’ adedque néuter altero (it vel tempore vel
naturi prjor., . Coetertun nihilo g}a]us_'_ob hoc vel n_1inus pvadzt lqte;v_allum
diapenfe (ratione fequialterd ¢onftdns ) five acutior phthongus: pracedat

fra_\"io_r'em“, five conre, feu denique ambo finml confenent. . Jta; licet uti-
i

s fit deitionftrationibus Geometyicis confideratio vulgaris, qud ‘mifior ter~"

. . AP L ieaa s . . =~ B .
minus antecedens ad majoretn confequéitem dicitur minorem rationem ha-

bere , quam idem ille major tanquam antécedens ad eundem minorem tan-

qﬁaﬁiiéonfecluentv‘:_i‘n ‘obtineat : - Négari tamen haut poteft, eundem nume- -

rum ritiuncularum contineri in fefquialtera ratione, five ternarius fit ante-
cedens, five binarius, five neuter; adedque confiderationem antecedentis &

- sonfequentis in z{timanda mole vel menfura rationum nullum inftar hablflre.
on
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~-Non feeiss ac quinarius negatus (—5) mole haud differr 3 quinario affir-
mate (-+5) cumuterque conftet quinque unitatibus ; diffimulat nini-
-rum affetione, propter quam negatus vel affirmatus cenfetur, & fola mole
yehguantitate limpliciter eftimata : cm tamen accipiendo quinarium ne-
» gatum, prout figno negationis affectus eft, verum fit,eum minorem effe,non
modo quovis numero affirmato, fed & omni negato, qui a nihilo rn,im'ts
differat, quam ipfe, quales funt binarius vel ternartus negatus (—z vel-3.)
Ubi, przter molem numeri conlideratur quoque , utram in partem eadem
_abcat a nihilo , affirmatam an negatam.  Ita quoque five unifonum ( vel
~qualitatis rationem, quz quantitate caret, atque ided redte componitur
nikilo) ponas in phthongo graviori (vel in binario ) indéque afcendus ad
phthongum invervallo diapente acutiorem (velad ternarium,) five contra
.gon_as unifonum in acutiori (vel zqualitatis rarionem in rern,ario) indeque
& :ﬁfgégslgdhphtbonﬁgm intervallo diapente graviorem (vel ad binarium :)
“eertcieadem eft utro 1que'3uantitas intervalli-"Mulfici {atque idem nume. .
:xus rationcalarim intercedentium ) licét ab unifono { vel ab zqualitacis
ratione, tanquamnihilo ) in diverfas planc partes abeat. Unde i moles
fola, aut quantitas rationis zftimetur , diffimulando utram in partem (ma-

-jorifne , .an minoris inxqualitatis ) " vergat ab xqualitate ; nihilo major

Ldvratio'ternarii ad binarium, quam binarii ad ternarium.  Sed fi cum mole
: gp@ilgglpgg%gugqi confiderationem proceflis amajori rermino ad minorem

vel contra;non eo inficias, sninorem effe quamvis rationem minoris inxqua:
‘licatis non modd quavis ratione majoris inequalitatis; ed & quavis alii mi-
.horis uyequalitatis,que ab xqualitate minds abfie.ta ratio antecedentis 5 ad
conléqqemcm 8, non mado minor eft rationé antecedentis § ad confequen-
‘tem¥giyel )ed eademy quoque minor eft ratione antecedentis 6 (vel 7 )ad
QplapapiniinelictefepTiia vl Tiegleétd notione dntecedentis & confe-
cqueptis . eadem (it moles rationis jatque &,  Diftingnemus igirm dein-
;£€ps Inter quantitates mole-majores, & afteCtione-majores : it wt in ra-
s-_t;gg_;bgs-g\lgno..mmqualirans_majoris vel minoris nil nifi affetionen innuat.
s, parco rationes appellamus mole-majores , quarum major terminus di-
¥ifys per, minorem, dat quotum majorem ; & vice verfA. Praterea ma-
£logis inxqualitatis rationum quzcanque mole; exdem & affectione majores
FR0L; .4t minoris inzqualitatis ratianes quo funt mole majores, o affecti-

ﬁg%% dnores funt.  Quibus pramiffis,digeremus ea,qua reftant, in propofi-
il £Sa . ) ) " .

C PROPO-
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PROPOSITIO 1. -

§i duz quantitates ejuldem affetionis auferantur ab invicem (affirmata
fc. ab affirmata, vel negaraa negata) fitque quantitas reliqua ejuldem af-
fectionis cum duabus ab initio datis; quantitas ablara mole-minor eft quan-
- titate ex qua auferebatur. Sin quantitas reliqua diverfe fit affeétionis &

duabus initio datis ; quantitas ablata mole-major eft quantitate ex qua aw..
ferebatur., Sit_exempli gr, _ _
- - ratip “ ratio.
fubducenda ex qua.

i)l

nes ejufdem affectionis, puta minoris inzqualitatis (ingulx ,
ratio fubdudta § mole-minor eft ratione ex qua . Sit rurfus

ratio -
reliqu:t..

[

ratio ratio ratio
fubducenda exX qua reliqua
g ) 3 ( 15 pri E; )
= U 52 quarum- priog 3

o s _ _
- duze funt ejufdem affectionis, nimirum majoris inequalitatis amb, ar ter-

tia i diverfe eft
* xario fubducla § mole-major eft ratione ex qui 3, .

PROPOSITIO IL

~i- Bi fint quotcanque rationes continuz & terminiorum azquidifferentium ;

y a4 . ab  a~=ab
S PEE S vy S

tem, cujulque-ex pofkerioribus rationibus xqualem: confequenti proximé |
pracedentis, & a minoribus progrediends -ad majores: = Erit qualibet

pracedentium ratiomim mole-major -qualibet. fequente ;(ed: & differen-
tiarum inter ipfas ratiopes tam primatam,guim fecandarnm tertiarum, cx-
terarumque aded omnium in infinitum, fem
fequente.. Sin a majoribus terminis progre
cyeniet. : -
Paget ex collatione fequentis tabelle cum propofitione prima,
e - :

AR

( .:__;1' - tres fcilicet. rasio~ .

; €1go, inquam;"’,@_
[

affeétionts, puta inzqualitatis. minoris 3 €rgo, inquam,

-& deinceps, faciendo fcilicet anteceden-

er pracedens mole-major eft -
fare ad minores ; contrarivm _.

Rationes.. . 4

L]
H
G
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. Ratlones, Diff pri Differentia fecunde,

a-bu o o
S aagbrbh

T 434 A :
j-ﬁ-b\ ri\\ a‘rb‘\\ _ a8-i=Gatb-t-1 220bh -+ Bab’
“aprbe oo - at6abraasbbt1oabl bt
R s
, a‘ﬁi;,b\?a?—‘}ab it atri-102’b-+36aabb-15 4ab’ =2 7B+
akgb o ‘attroab-36aabb+5 6abd+-32b¢
| -Ella'_“'l",‘_ﬁabfifpgg';'k ST )
- aa~=6ab~8bh = Y. -
b tdﬁ_ a_‘—!_-x.qa’bﬂ—;rzaabb-l-:;@bi‘-i-u%* '
b. . -~;\i:,[_f;'.a}-ii-_e14a‘-b-_i-7‘zaa§b-h16;ap_’ﬁ-1 35b¢
. raa-8ab-kasbb - ! VT
- aa-+-8ab-+1ybl '

PN
. u ¢ |

‘_Pro_poﬁtid 1L

Si uotcunq)uc'rationum continuasurm, quaruim termini fine 2quidifferens.
_,1tes, prima eadémque minima vocetur a, ditferentigautem prima & fecundx
“rationis vocetur b, tum ex differentiis fecundis prima vocetur ¢ arque ex
tertiis-prima vocerur d; & ficporrd »  Aio fecyndam gationerm fore a—+b,
?ﬁa‘?gﬁ!ﬂ?ﬁbj‘ﬁ{ quartam a-+3b-+5c-t-d qiipram a-+4b rec +4d

Tifane iy dainceps __mggggndo_ fingulas ‘r\a\tlones:\:x prima &:tot

ntiss, quot qoeque locis abeft i prima, ipfis autew) differentiis jungen-
#da coéfficientes numeros figuratos, primis qu'd ‘m radices; f; ecundis trigonz-
Eles tertiis pyramidales,arque ita porrd, fiagulofjas aded, prout'naturali fe-
xie ordinantur in fubjecta Tabella : B '

Ca “ Unitates
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tlnita- ladi-
tes, CES

F

=
es. |dales, [trigena-lpyrami- ldi-pyra-|trigono~ Jpyrami-!d;- yia-
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mid,  ramida,
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Nimirum eodem modo, quo fideni figurati numerant complementa
poteftatum a radice binomia genitarum ; obfervato afcenfu obliquo 2 fi-
niftra dextrorfum.

Sic undecima ratio conftat ex a-+-10b4-45¢+1 zod+zloe+zsz
f-+210g-+120h-t-45i-t1 0k} ; fumtis ordine numeris imam tabelle
bafin oceupantibus, Exhibet

[ PR S

.

b, bt e .

et e T L e

 LQGARITHMOTECHNIA. 13

Exhibet ;autem tabella non modé quotam velis rationem, fed & fum-
ma;n jg;p_mtcugque ‘continué fequentium , Ean fermé negotio mcthodoque
‘Sigfumma quinque rationum eft sa-t-10b-+10c-+5d+-c, obfervato a-
deep Hobhquo ut ants.

m W Demon&ratio.

¢ Rationes. diff: primz. Secundzx. Tertie, 4

g .o ' ' : .

o b _

a+b S - c

a+zb+c _ c+d o ¢
& bac+d o d4e e

a+3b-l-3c+d c+rd+e de -

Bl b3cgde
§.,+ b-!-6c+4d+c

.Cun enim per prercedentem, ‘progrediendo majoribus terminis ad mi-
nores (vel quod idem eft, a minoribus rationibus ad majores ) non modo
fecunda ratio excedat prlmam fed & primarum, fecundaram, cxteraramgue
differentiarum fecunda quaque excedar primam ; 1lccb1t fané iftos excefius
vocate byc, d; & deinceps.

Qi 2, dz&'ercnnarum tertiarom pruna fit d? Ex hy-
Et qu:u'tarum prima(qua fecunda tertiarum excedit primam) e § potheli ;
Erit fané fecunda tertiarum d ¢

Rurfus éum fecandarum differentiarum prima fit } Ex hy-
‘Et tertiarum prima (qui s.[tera fecandarum excedit primam) d § pothe(i ;
' c+d

Egtgné a\tera fecundarum

terfia fecuudarum excedlt alterameras d-t-e
d iy - Tarumesic c2d+e
Ro;;ro cim pnrnarum differentiarum prima fie by Exhy-

‘Et fecundarum prima ( qua fecunda primarum excedit prima ) ¢ § potheii,
-Egit fané fecunda primatum- b+c

‘Sed altera fecundarum(qua tertia primarum excedit 2dam)erat  c-+d
“Etgo tertia primarum . b-t-2¢-+d
-Sed & 3tia adarum ( qui quatta prxmarum excedir 3 nama ratc-+2d e
*,Ergo quarta primarum erit- +3c-H3d+e

1¢ CUM prima ratio {ic
Et d ntia inter primam & fecundam rationem b § Ex hypotheli ;
“Erit fané fecunda ratio- a-t+-b
"’Emum differentiarum primarum fecunda foret b-+c
£t tertia ratio atab+c  Sed



-Sed & differentiarum primarum tertia erat |
. Ergo quarta ratio

Ergo quinta ratio
Prima a
S Secunda  a-+b
Poltremd rationes ¢ Tertia ~ a+2b-c

Quarta  a—+3b=+3c-+4-d

a4 - LOGARITHMOTEC HNI4

1

uddantur

Quinta . . a-+4b--6c-4-4d+e

it fornma quingue rationum sa—+-10b-+1 oct5d--e.

Rationes vel magnitudines,

Prima 2

'z a+b
3 atib+c
4 a-r3b-t2¢-+d
5 at4btdcrgde

. 6 atsbi-roc+rod+sed-f : ,
T a+6b+41 sc"—rmd-&—x;e-ﬁﬁ-{-g‘ T '
8 atgb+2ic35du3ce-2 f4rg+h
9 -a+8ba 8cts56d+70e+-56f4-2 Bg+8h-4+i

(]
©

Propofitio Iv,

a-rgb+36c+84dt-1260-+ 1-2’6f—1—84g_-1_—*3' ch-+gi+k -

Si quoteanque rationum ' continuarum, quarum termini fint 2quidifferen-

- tes, prima eademque maxima vocetur a, differentia antem primz & fecun~

de vocetur b, tum differentiarum fecundarum prima vocetur-c, -tertiarum-

- prima d; & lic deinceps; Aio fecundam

ratonem fore' w—b., tertiam:

A—-2b1¢, QuArtAa—3bi-36—d, QUINEANY & gbt-6¢—gqd—+e ;.
atque it deinceps , alternatis femper fignis affirmatis & negatis, Demon-

ftratur ur pracedens,

- Propofitio V... . . . "
Datze rationis multiplicem invenire prope vepuin,” -
Conftruétio. Differentiam terminorum date rationis duc in denomina.

torem multiplicis dati, & a facto aufer ipfam
adde termino majori, & detrahe minori ;
primentes rationem pauld minorem quahia,

differentiam, ‘reliqui femiffem
ita prodibunt duo termini ex-
Tum i termini prodeuntes

- fint

b-bac+d b
: _ ' a3b+4-3c+d «
Taadem differentiarum primarum quarta erar b-r3¢+3d-+e VY

a-t4b-t-6c-+4dte o
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fint ﬁqr:é.m;men miixt] exinteg_ris & fratis ; reducantur ad pure fraftos,
squorum denominatotibus omiflis,ratio quafita cenfebitur in numeratoribus
inpegris & a fratione liberis. V'.gr.Quratur rationis 5§ quadruplum. Dif-

ferentia rerminorum 3 duéta in 4 exhibet 12, unde ablatis tribus reftant o,

cujus femis 43 additus termino majori 28, facit 323, detraltus autem mi--

.nori 25, relingujt 20} ; eritigitur ratio 205 ad 325 paulo major quaqru-
.plo rationis 3¢, Reduétis terminis 205 & 32ad pur¢ fra&o;,;, fiunt 4 &

. :4¢ ;- omiffifque denominatoribus, erit ratio g}p?.ult_) ma;o{r} q;:t? 1t;1. v

; ;;%Es;ngonﬂratlo. hujus & fequentis propofirionis conftabic ex propefis
.tdone VII. - :

_ S Propofitio VL.

iddate tationis partem imperatam invenire prope verum. . ’
" ’a:ConftrnétiosDifferentiam tezminorum datz rationis divide in partes toti- -
.dem, quot dénominator partis quafitz conftar unitatibus, atque ex iis parti- -
- bins éxemt’ und, reliquaram {emiffem adde rermino minori, & detrahc. quo--
. quesmajori ; ita.probibunt duo termini exprimentes rationem paulo mi-
) I.. LA ' - . . - - .
norem quafitd: Tum i termini prodeuntes (int forté numert mixti ex in- -
“Tr:gns&fm&m reducantur 2d pure frattos, quorum denominatoribus -
omiffis;ratic qua:ﬁta cenfebitm: in n_umergtoribus integris, & a Fr::{l:‘one 1{“ .
- béris. ¥, gr. Oportear rationis $ invenire partem quintam. Ditierentiz
‘terininorum 2 divif2 quinquefariam exhiber ?, qu cft una pars quinta, .
eximenda ex integra fumma quingue partium, qu exat 2, & rcltane §, qua-
 Sximenda ex integra funima quinque partium, g e
| mipfemis & additus sermino. minori y, facit 3% detratus vero ex mafori
igaueyfacic- ¢} érit igitur. ratio 3¢ ad.4; -pauld minor, quam pars
ALi0 ToReduds termninis 348 44 ad purd frattos, fiunr ') &
o 4 omiffifque denominatotibus, erit ratio 32 pauld minor quelid,  Rur-
" fgs inveniendus {it rationis ; femis. Differentia terminerum 3 bipartira -
" exhibet 1,qui eft unus femis,eximendus ex infegra fumma (.111:1%‘!1!1! partium .
:"“(g-,-'&:‘reﬂat 12, cujus femis § additus termino mrnori ¥, tacit ¥} drtradius -
. 2 T . . N U . 2 43 X
*'amtern ex:majori 1 1, relinquit 1o} ; erit 1gitur ratio :td 125 pailo minot
i'?-,{'o;fgli{{'e rationis .3 Reduétis cerminis 82 & 10} ad pure f‘ra&os,ﬁﬁunt 1 &
* #%, omiflifque denominatoribus, erit ratio 35 panlo minor quafitd. |

HE e

W

S Propofiio  VIL. .

.- Itvenire,quantum pars rationis imperata,qua per pracedentem fuvenitur, |
"eficiat ab exattiori,. _
g ' Conftradtio: .
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Confirutlio, Primd, {i partis imperatz denominator fit numerus impa;
fume rationes,quz funt rationi per pracedentem Inventz utrinque vicing &
equidifferentes, ita habebis tres rationes, quarum minimam aufer i media,
& mediam a maxima, prodibunt duz differentizr, quarum dlffesentmm de-
nuo inveftigabis, tantifper aflervandam.  Deinde partis imperatx denomi.
natori unitatem detrahe, reliqui femiflem ia tabula Figuratorum infered

rop. III, quare inter radices, & invento CONZruentem numerumm trigona-
€I excerptum tripartive, [ic invenies., quoties {umenda fit differentiaruim
differentia fupra aflervata, ut acquiras particulam, qud pars imperata, quz
per praecedenter invenicbatur,deficit ab exaltiort. V.gr. Scire velim, ratio
17 per pracedentem inventa quantum deﬁc:ag gb exatior! quinta parte ra-
tionis . Rattoni {7 utrinque vicine & xquidifferentes fant 7 & 1, Diffe-
rentia minima a media 22 & medix Amaxima §27, & harum difilerentia-
arum differentia £524%2 affervanda.  Tum partis imperatz denominatori 5
detraho 1, reftant 4, cujusfemiffi 2 inter radices invento congruit trigo-
nalis numerus 3, cujustriens eft 1, indicans differentiarum differentiam fu-
pra affervatam 12237 femel fumtam exhibere particulam , qui ratio 32 defi-
cit ab exactiori quinta parte rationis ! , aded ut hujus exactior pars quints
lir ratio 3% + ratione 52312,

Sin partis imperatz denominator fit numerus par, fume femiffem
differentie terminorum rationis per pracedentem inventz, quem ejufdem
termino minori detrahes, & majori addes pariter ac detrahes ; ita obtinebis
quaruor rationes continuas terminorum zequidifferentium, ex quibus mino-
- yum duarvm differentiam avferes ex majorum duarum ditferentia , &

emergentem differentiarum differentiam aflervabis, Deinde partis impe-
rate denominatotem bipartire, & invento femiffi congruentes in tabella
propolitioni I1L. fubjun&a fpecies excerpe, faltim uf(iue ad ¢ fpeciem, po-
" litoque 4=}, b—2 ¢=1} duccujufque fpeciei va orem in {uum coefhi-
cientem, colleétifque omnibus in uaam {fummam, habebis, quot vicibus fis-
roenda {it ditferentiarum differentia fupri affervata,ut acquiras Earciculam,
'qud pars imperata, que pet prdvedentem inveniebatur, deficit exaltiori.
Ex.gr. Rationis ;¢ oétans rger prcedentem inventus “fir 142 . Scire velim,
quantum is deficiat ab exactiori. - Differentia terminorum eﬁ 6,cujus {femis
3 derradtus minori termino, relinquit 146 ; additus autem majori, facit
158 & detrattus majori, relinquit 152. Sunt €rgo quatuor rationes
continu terminornm xquidifferentium 146 149 T52 155 g
N I49> 1522 155% 158 '.

reitia duarum minorum rationum %E;f ablata a differentia duarvm ma-

' 2qoi;

jorum

e o B
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Jorum 22192 velinquit differentiarum differentiam 1753325 allervan-
23101 1753879 '

dam, . Pa:tis’irpperata: denominator eft 8 » €ujus femifly 4 congruunt in
tabella propofitioni III fubjuncta fpecies ifte ; At3b430, fod ==, &
. 36=6,& 3¢=4, qua jundta faciunt 10%.  Ergo differentiarum differen-
"tz %%%% fupra fervate fumendum eft decuplum cum femife, ut ac-
qﬁ:‘mus particulam, qui oftans per pracedentem inventus deficit ab ex-

LR - ) .s 1753825 . . I g 8!,
atiori. Acqui sationi 32503 decuplum per V hujus et 1753582

¢ _ 1754122
vel 876791 : 076 . .
vl 2 & femisper VI eft 3527677, a
: fl_s_-,”"?"j;o ry S perV e&?i—sﬁﬁ" deo ut rationis ,? otans
exactior prater .r;“"“.em per preecedentem iaventam 12 contineat etizm-
i ratinhculss 25721 & 3507677 |
R el 577ser > & yere
R o | |
Demontftratio.

Gam per 1T hujus fumma trium - ationum  continuarum, terminis Zqui-
differentibys contentarum fie - ' _

 GIICrer : \ ‘ ta--3b-+c
Erit ejufdem fummz triens ‘ PRSI
B S e - . . n . 1
- Rurfis differentia prime & fecundz rationis eft b -
R ITRE {écupdx autem & tertiz b4
%E;:&Qi differentiarum differentia ¢
JQuusgriens < 0 0 : - e
e Ladeas medi g ratiomum. - g

SRR sy DO, L fa-ble

qualis: iempe trienti trium rationum {upra notato lirer4 «, Ergo dif-

CErpta ratione quavis in trcs: continuas te\rml.norurq xquldrﬂ'cr_cnr:um » UL ju-
bet I(F;:gpqﬁtlg V1, erit media ex iis pauld minor grience totius difterpre, & -
tidem 1antd minor, Quantus eft triens differentiz. differentizrum nterce-
sefiuum mnter xationem primam & fecundam, nec non inter fecundam & -
tegtam, dquod innuit propofitio VII, ' ;
aigaquoque per 1T hujus, fumma fedecim rationnm continuarum |
lErmunis 2 uidifferentibus contentard, eft 164120645600t~y 8204
iEceinldem lummz oftans et 15b+70c 42274 g
. L]

Tom
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Tum per tabellam . propofitioni Ca+6b+1504-20d
I fubjunétam , quatnor medize ex a7b+1104 35d
1&1.-.fedcc1m,mnmum 7ma Sva, 9na S Na+8b+58¢ 4564 -

19ma, ﬁln]t : atgb3 66844 T
lf);&‘e:mna dmrum p: Iorum ' bet-Go- 154 :
pofteriorum . b 8e+28d
Differentiarum differéntia . 2e4154-
Hujus decuplum . 10e-+130d4)
& {EITIIS - c6r d
Uni cum fanmiina-duzrum €x qtutum it medigr.2 a1 g£+49:+91 A
Facit. 2a+15b+70c4-1284

Equalem O&ann{édecam rationum fopra notato literd 4. . Ergo firatio {
dara dxfcerpatm in partes fedecim , erunt duz mediz ex iis (i mul > paulo |

- minores octante totius dilcerpt | ‘& quidem tanto minores , quantum eft - |
ditferentiz differentiarum (mtmcedenuum 1nter rationes ex fedecim iflis
feptimam & o&a.v:un, nec noninter gham &.1omam ) decuplum cum fe- -
mife. q.e. d :

Propofitioc  VI1IL.

Ratlones terminorum zeqmdif}lnentmm {unt presgu'ncm’mrn3 nt lec:procc

: lpf‘omm termintorum media Arithmetica.’
F‘ipllcatlo Sumatur per VI hujus rationis cu}ufvn: v. gr % pars quayis, ,
v.gr. femis ) -tum pars qu:EVb alia,v.gr.triens §

xquidifferentivm, pro } fumatur J 1% & pro ; - ;::qmpollens 2. Medium -

‘Arithmeticum terminorum rationss. totius oft 3 17, femillls, ;4 trientis §.1. 1§
; ita rcc:procc f\emlﬂ’fs g

; Ut tota ratio [ #'eft -

. trientem.. um 5. ika, recnprocc ZIrientis medivm . Anthmencum 51 '
eﬂ'e,ad miedium totius.1 7. : ideoque etiam , nt femis- et ad.trfentem 5 ;.3
Tantum
porro, hatic analogiam abixe 4 vero, quantum femiffes, trientes , partefve !

“Quamobrem il ¥ :

Liquer igitux,ut tuta ratio 3¢ eft ad femiffem fuum
medmm Anthmetmum 34 cﬂc ad medlum totins ¢ 7
ita reciproce trientis: medium, 5 1 effe’ ad ‘mediom femils 341

ali fationum per V1 hujus inventze-deficiunt ab. exatis,,
agengdurs, pe defetus ille inftituo’ noftro- officiat, Crterum ‘miitor erit’

us, minOfque aded officiet quo rationes it analogiam- adfeite mino. §
Cum enim fecundum demon(teationem pracedentis, oftans §
exaclus fedecim tationum foret 2a-+1 55-1—705—1—;17 d, at fumma dua-- .5
qui eft oftans J
per, Yhinventus ; patet differentiam horum otantium conhﬁfre in con-" ¢
temtioni

res, fuermr

rum eX fedecim iftis niediarum 2441 sb-t-49¢+913d,

L

. & ur hant terminorum

LOGARITHMOTECHNT A4, 9
temtiort parte fecundarum & tertiarum differentiarum. Atqui ratiooum
contiguarum minores, habent differentias primas minores, ac proinde diffe-

rentiarum fecondarom & tertiarum partem exiliorem multd etfamnum
mmorem. Sed exemplo res fiet illuftsior. Nam rationis , %2 femis, per

iad

199 .. 7999399, ybiratio L 99 .ab exatiori femiffe deficit
ratiunculd fuperb: pattiente 7999399 Rurfus rationem 132- (quee pri- |

7999401
us aﬁ'urmc:e1 propemodu femis eft){i denuo bipartiamur per VII hujus ha-

3994127997 592.ub1 ratio 399 ab exaétiori femiffe deficit ra-
txuncula fuperblpamente ‘ "799759 2 Mmor eft igitur defeftus, cum

T27997601°
blpammur ‘rationem minorem 122 . qudm fi bipartiamur majorem 127,

3Ly
‘iuaﬂto fclhcet ranuncula fuperbxpamens_q_ 7; g ;*’ ] gz minor ¢ft f“PCfb"‘

jart;ente 79 39 %2.2 hoc eft Propgmodum , quanto S milliones-minores

funtil 28 mllllombus ‘nimirum fedecnm v1c1bus Sed & ejufdem rationis
guo mmorpars famerur per VI hujus, €d minus-deficiet a vero.  Sic ratio-

99_,.7999399 £
ms {'erms,per VI hujus,crat.. :+79 59407, & cjuidem triens per

F and 199 -+ 8099459197 bi quidem tricns .T-H( valis-per
-g e:[% e&- 0L 18699450797 bl 30 et
Igué mr)mmw; deficitab _exatiori ,quam {'grms i3 (per eandem in-

!ni

st e _’ 'ﬁnﬁES]a b%’-‘l@‘ﬂ?? sinot étaltérd 7999399
- 80994 56797 © 7999407,
Hndéffeqmmr- cum blpamta fatione ;2 fecundum VI hujus, non nif bina-

iuth quaﬁ perdamus in oéto n‘ulllombus vel unitatem-in quatuor millioi-

Bﬁs Faturum, ut iftins femiffe 19 9 (five 2 9sLs ) diminuto quovis modo
1 O

_ jﬁr analogxam VlwE hu]us fupcrﬁru&am minus cuam perdamus; adeoque a

: gone 99[; nos analogicé argumeman poffe ad quamvis minorem
Sk ) =T+

vtérmmomm aqmduferentmm jta ut mirmis quam unitatem perdamus in
" qJuatwor millionibus; quogue ratio, :ad quam: argumentimur, mitior fuerit,
e jaéturam fore minorem,

>

D2 | Propofitio
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e Propoﬁtio'._ IX,

Datd menfurA rationis 199E9 in particulis , qualivm dectipla-continer
. ] ool’s o L

'T,0000000° ; invenire menfugam cujufvis minoris rationis terminorum .
quiditferentium, in particulis fimilibus.

’ - . ’ P . . e 1

Rationis 9905 menfura fupra inventa fuit 217697 3,& rationis 100
R "_100 . - - 100 5
anenfura ibidem 21659 {7, quarum fumma exhiber rationem 99Ls
w v L. . . l 0 0 [,

==43429[ o.Dehinc oporteat nos invenire menfuram rationis 70 ETgO per
precedentem dic ;

. Ue medivm Arithmeticum terminorum _I__.O_‘: ( nimuum  100[5) ad
. 1o Lo

medivm Arithmeticum terminoram_ 9915 (nimirum 100,) ita menfura
‘ : oo

“hujus rationis ( puta 43429) ad menfuram iftius 43213, Tor igitur
particulis Log-us abfoluti 1c1 excedit Log-um abfoluti 1o0. Quare,
cim Log-us abfoluti 100 fit 2,0000000; oportet, ut Log-us abfoluti
101 fit2,0043213.

" ‘Porrd invenienda fit menfura rationis 1% Die:

————

io2.

- tr medium’ Arithmeticum terminorum ;E;, (nimirom 101[5) ad
T o . A

L1 . . . R . = .
.medium Arithmeticum terminorum ?22 5 (nimirum 100,) ita menfura
' oL : oo} 5

hﬁjﬁs rationis (puta 43 429) ad menfuram iftivs 42 787+ Totigitur par-
ticulis Log-us abfoluti 102 excedit Log-um abfoluri 101, - Quare, cum
"Log-us abfoluti 101 foret:,0043213; oportet, ut Log-us abfoluri 103
fit 2,008600. _ o

~ Cum autem in omnibus hifce analogiis terminus fecundus fit 100, &
tertius 43429 ;5 liquet,ad in?eniendam'mgp.fura'n;- cujufvis rationum fe-
quentium nihal amplins reftare; quim ut dividamus numeram 43429 per
medium Arithmeticum terminorum rationis-dat, . Cazterlim invenimus

nos quidem rationis _Slsl%f_'menfqram 434:1 9, quz forté debebat effeuni- . 4

looty . .
tate majq;, purt 4 3430; fed facilé intelligit quivis, fi pro ratione-T%%];

alfumiffemus

-~

- pofteriorum dyarum 44846 +154
FOE AP P S

LOGARITHMOTECHNIA. 4.

- affumfiffemus ngg_[i,& in cumulahdig hqrum tersminorum poteﬂatibus

calculumad plures locos extendiffemus, ad ‘majorem utique pracifionem
gervenirt. potuifle , adeoque huic methodo ad accuratam facﬁirarcm nihil
_quicquam deeffe. At non deelt modus etizm hoc ipfo facilior , qui polt
~aequifitos paucos Logarithmos folA additione rem peragit, & prxterea
probim fuam {ecum fert, quem propofitionibus fequentibus breviter ex--
ponemus,
Propofito X,

Rationumn dvarum contimuarum differentis eft ad aliarumn duarum con-
vnuarum differentiar ; uc harum communis termin Quadratum, ad iffa-
rum communis termini quadratum ; duramodo fingularum termini fint z-

: qg_i}di_lfg\rentes._--_ s R .-
" Sint’dux rationes continuz & <t quarum terminus com~

L . a+b T a2l

munis et 446, hujus quadramm 4. “+2abt-bh ; fine verd & alie duz

‘ a—t —+- . -
continux a_"}%" ‘;—.‘;.Z: quarum- communis terminus eft a—t4b,
a4, -

& hujus quadratum aa-+8ah-+-16bh. Singularum termini ditfervn com.
muni exceflu s, Differentia duarum priorum eft %4t 146 &
S 4s i-2ab+ 5,

o Atque hx differentie fun qrogue
 termunotum xquiditferentinm; - Ergo per VHI hujus, fant propemodum,ue
; i ﬁwﬂ;’;&mfg}inom_m media A ithmgz%«; hoc eft, ut priox diffe-
rCI:Ila. _na-i—z._uz\ —_!-&5,, z._l..d.po&enoren".t ::_—firsa;:—%f’)i% tta horum ter-
-minorum medium Arithmeticum au—+ 8§ 45ei- 5366, ad medium Acithme.
ict b4-1bb; hoc eft propemodum ». Ut COMMUNium teg-.
‘mifiorum quz't-drata,' DMIrum ac—-8ab-16b 3d ac——ab-+-th; qug
+ab ltis mediis Arithmeticis non nifs quantitate ;45 differunt, cxigui {and
,g};‘i__lcr_;,;-ran_onlbus: minoribus (ubi fc. differentia termingrum & ad 1pfos rer-.
minos cxiguum inflar habet) facilé conterunendi,

4

Propofitio
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| ‘ , o Qur analogia vera effe dgprchend'étuf,ﬁ produétum extremorum 2qua.

fé fir producto mediorum, _ 36,
. b ; 3 T !'_.i_. b"
* Atqui primus terminus 5 04 b1 2aabbt 9ab n2ab'—75"

—2a' b1 94“5*94—66“35‘-4—1oza_sb‘s--iﬂétsala? ~_-I—-2 I_;’q} fi ducatur -

Propolitio XI.
‘Rationom trium continuarum différentiarnm differentia, eft ad aliarum
trium continuaramn differentiarum differentiam, ut cubus medii Arithmetici
. medizx ex his , ad cubum medii Arithmetici medix ex iftis ;..dummc'¥!o.ﬁn-
gularum rationue termini {int 2quidifferentes. '.
Sint tees rationes.continuz % 48 4t
i a-tby a-t-2b3a-1-34
. ) n at 3 :
. differentiarum eft % 64’ +~124abb+-54b & medix illa-
: _ at—64°b -1 24abb 104835 |
- ram medivmArithimeticum eft a3 cujus cubus “;+2ﬁ5+11_u£6
2

quartusm 53-1-—““’;—1—6-3.‘15—('-1-&3;; productum elt 243 A 4na’bt

_ 2 , .
shi-1180a 629915 4%, &c,

1974 411804 991z 4y, b

Rurfus fecundus terminus -a*-+1 44354—_72 adlb+161 b

quarum dfgrcntia

283 Prcp i ts 84 144088 - 312446426 3abT 17 8gb*, -

2
a+2b a3 a+4b

' a-—3b)a—-4bya—+5by
differentia differentizrmm et #* 1446 +7248bb 1604 -1-1 284

' ' a1 44672 aabo~—162ab -1 3564,

- H
+i%_5_’ int verd-& alix tres continue quarum (i ducatur in tertium -4 +94:!: 2 7abb _I___;:_ssé_;j productum cft 24
: _ l ;.

- 40d’ b 3394' 15 934 b~ 455Byath Kew ) o

Hoc igitur productum cum confentiat cum ifto, non modo 1 primis &=
fecundis {pecicbus;, ‘fed & in maxima parte tertiarum & quartarom ; ajo
analogiam in propolitione memoratam,veram efle. Nam defectus, qui hic.
apparet in productis texminornm,in ip{is texminis longe minor erat, quippe
qui multiplicando crevit. Ut taceam in mineribus rationibus diffexertias -
fecundas gc tertias nullius feré momenti effe. . _
+Simili modo. oftendetyr, differentias tertias rationum continvarum & ..
terminortim zquidifferentium , effe ue Quadraro-quadrata; quartas, ue
Quadrato-cubos-termiporum , qui fingulis in wabella propofitioni [} fub-
junéti,éyegioncoppenuritur, X que’ita deincefist - o
o Propofiio  XIL-
" Numerorum inprogreffione Arithmetica ordinarorum Quadrata con-
“veniunt in differentiis fecundis, Cubf ity tertiis, Quadrato-quadrata.in -
quartis, & fic deinceps. - '
“Pater ex infpeétione tabellarum fabjeétarum ;- S

Numeri Quadratd diff. 7. diff. 7. -

& medize 'illarum medinm Arith

—_—

meticam -a-_1—7_5cujus cubus gl 144b
. :

6 3abb b \ : : .
S 3 -1—38-‘ﬁ._. Caterim _ fingulz - rationes differnnt cormuni ex-

-ceffe b ac differentiz-differentiarum non funt.terminorum equidifferen-
tium,fiquidem differentia terminorum prioris eft 2 ab*~-34*, at pofterioris
2b>+7b*: fecs ac in precedenti propofitione.  Quare cum 1llic res ex-
“pediretur reguld proportionum fimplici inverfd, hic opus eft duplici in-
ver(d o mimifam: o L L o
- Ut medium ‘Arithinéticam prioris differentiz,differentiarum (nimirum
#m=6a’bt 11aabb g4l ;1—3;’4) ductum in- differentiam terminotum

- pofterioris (2 36551—7 5+ ad medium Arithmeticum pofteriotis differentize

. - ' e L LI
. differentiarum  ( nimirum 41"'—‘4‘1""73‘45_5-_‘1'.’:1?1,‘_5 3825

.. duftum in differentiam terminorum prioris (2ab~+354:) Ita differentia

. . . . AN . I 1
. differentiarum prior ad pofteriérem :  Ira quoque Cnbus medii Arithme- 3
. tici mediz trium priorum tationum( nimirum 59580 37abb . 358 2. A . 2.
AL e T 4 3 e
ad Cubum medii Arithmetici medie trium pofteriorum rationum {ni- 3 9 : N 2. . n
: s, 2lanb 63abb 2438 : - }
cEmm g'—- -+ — ) NS 7 .
-2 4 8§ » PERREE :

Numeri:

Qure
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' Numeri Cubi diffT. diffi. diff3. .
N | X i
7 o
3 g 12 -
19 6 .
. 3 27 18 ’
‘ 37 6 : |
4 64 24 .
6t .
y 125

Numeri Qladrato-qﬁad-rata. diff.1, diff,z, diff, 3. diff.4:
X I .

I5

2 16 50
65 6o
3 31 110 24
o L B #4 84
4 156 194 24
369 108
s 625_ 302
. 671
- - 6 ’ ’ 296 i
_ Hinc patet, datis v. gr, cubis quatvor , vel quadrato-quadraris quinque, 3
guq pacto cwteri continud additione fuccenrariari po?ﬁnt. Sint enim £
aapy ) "'
Cubi diff, 5. diff. 7, diff, 3.
o a—3 - . S '
o - h=a2p o " h=18 .
: - f=37 k=6
=64 g .
=61 - : S R=6 |
d=1:4 I=.. A=t -
m—_— ., :
5=, .; . Pl

Dic: k"‘i—l:f, Z‘I—g:ﬁ, mW-d—y, .
Propofitio XIIL

Logarithmos quotvis locorum continud ac fol2 additione productreita, 1§

ut wltime exiftente probo, cocteri omnes fint probi. -Con«

. - 1000000000000000

LOGARITHMOTECHNT 4, -y

. R a P 4 cca 4 oy
COI\.{&HEF(O- Cll-mﬁtr:‘ I: T - g;—!—? —E—TJ & dC-_
inceps continuando progreffionem in_infinitum ; {i ponamus #=100=
medio Arithmetico rationis o9l & b=100000, & c=cl5, &

| 100} §
\ o At . 99909
deo ut b—¢ fit 99999 | §= medio Avithmetico rationis datx Yz0000?

cujus_menfuram invenice oportet , erit ;- (_ nimirum 53593l )

# 100
=~ ( five —— vel ojoor ) 4 8 (IiVe o[[sx 100 el
~ 1000600 13 10000060000

o cca of 2 ICo
: - vel 0|oo_oooooag) -+ (ﬁve _olzskico
10000000000 e Al b 100000000000000e

vel 25 - vel oloococoooooooozy ) -4

cla

4

(ﬁve o[ 125¥100 1f2¢

¥
1CCO0000D0Q00000C0RCO00 ¢ 1000000000000 000CUOO00e

vel olooo0000000000000001 zg) == ©0}00160005§00001 5600125 :

: . 4
fin manentibus 4 & 5, ut anté, ponatur c=1{y; erit o=

'o'[o,cn 00001 §000225003375: vel i rurfus manentibus & § , pona<

mx-é-.::’z[;v; Erit T ndp olooroco0z 5000625015615, Liquetex
T e ALY TR S bt _

LTS I S LA P : P T .
Prxcedentis:. quo: patte-datis nameri y quadrato & cubo | feqrentium
quogue numerorum I, 25, cxterorumque quadrata & cubi additione

continud inveniri poffint. -Iftis igitur numeris cum fuis quadratis & cu--

‘bis, rite difpolitis ita , ut poft unitatemin o[oo1 fextum locum occupet
ultima figura numeri § (vel 15, vel 25, & fextum ab hac locum

~iltima figura quadrati 25 (vel 225, vel 615, ) & ab hac curfus fex-

‘dym exempla fuperiora oftendunt : conflari erunt pumeri | qui in tertium
‘Regulz aurez terminum 43429 ducendi fune finguli, ut prodeat menfura
ratioftum datarum _999992 99998 99997
sne, oy 1000002 959967 GGooBe

tum locum wltima figura cubi 125 (vl 337 5,vel 15625 ; (quemadmo-

| Atque hae  mueipli-

i, ut (ol quoque additione perficiatur, digerendus eft terti - torminus

43429 in tabellam fubfidiariam , hoc modo : .
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I 43439 : .

2 85858 . .
3. 130287 : _ . ,_
4 173716

5 117148%

6 260574

7 304003

& 347432

9 390861

Acquifitd hoc modo rationum omnium menfurd a . 929929 ufque ad’
Ioooog
19999 in particulis , qualium decupla continet |
ToooT 1P Particus, qualum decupla continet 1,000e000 ; mox ad-
~dendo has ordine retrogrado concinnabimus Logarithmos fingulorum ab-

folutorum 2 10000 ad 100000 ; quorum ultimus £ it probus pra-
cedentes omaes erunt probi; nifi forte error poftetior quafi ex condicto.
corrigat pribrem, quod in hac non magis quam omnibus aliis probis
nec nili rariflime ufuvenive poteft, ’

A [que ita expofitd methodo conftruendi Logarithmos nova, accuratd,
X & facili, Hand fcio,an opus fit monere Lectorem,{i ad praxin accedere
luberer, non requiri compolitorum numerorum Logarithmos | ideogue.
omuies *pares primum excludendos , deinde omnes & quinario productos
tayug -r?[?m;n't foli Logarithmi NUMELOLUm in unitatem ;- Jrium prium grium
. exeuntium , arque horum. quoque tertium quemque , clm fit ex ternario.

compofitus, omitti polle, Sic acquifitis Logarithmis abfolurorum 10 o3

&. too13, omiffo Log-o. abfoluti 10023 ex ternatio compofiti qua-

rendus eft Log-us abfoluti 1003 3 ;- utpote triceflimi ababfoluto 10003 5 -
tusn, Log-us abfoluti. 10043 , tricefimi ab abfoluto roo13 : rom'tur- 4K
fus omiilo Log-o numeri roos 3, quarantur Log-i numetorum 10063, .

10073 5 atque ita deinceps,
firione. V 111 traditam : :
Utrco48, nimiram medium Arizhmeticum inter 10033 & 10063,,
ad' 10018, nimirum medinm Arithmeticum inter 10003 & 10033 @

Quare dicendum- per Regulam Propo-’

Ita 53006, nimirnm differentia Logarithmoram congruentiim ab-' 3

folutis 10003 & 10033, .

 LOGARITHTMOECHNIA, X

ad 12567 differentiam Logeorum competertium abfous 10033
& 10063.

Dico :
10048y o p
- a - - 12
U ig‘;gg ad 10018 ; ita13006, adi&c? 7
L& ) '
Teem :
‘10058 . )
10088 ) I - '{129 3
Utd . ;e ad 1002875 farzggz, ads g
&e. o ‘
At tertivs qui fequitur ordo , fiimirum =
10068 . - 12940
Ut10098 > ad 10038 ; a12979, ad{ &e.
&e, :

hic ipfecft , quem omittendum indigeto.

Pari modo tertins quifque in unitatem 7rium, grimm exeuntium
omittetur, ltaque fet, omiflis paribus lucrifaciamus femiffem operz,

& detradtis quinariis rurfus partem decimam , denique exclufo tertio

quoque in 1, 3, 7, 9, definentium, trientem laboris refidui ; unde non

niﬁ'_%. nonaginta chiliadom , qua funt 3 1oo000 ad 100000, M-
ull . _

" duftriam noftram expe@ant. Hoc eft, de go chiliadibus reftant fo-

lim 24 concinnandz, Cateros compofitos i jrio) 1arin, aliis ve pri-
mis genitos , non eft operx pretium fecernere in methodo tam proclivi,
prfertim cum | robando calculo infervire poffint. .
Caterum ex iis, que hactenus differuimus, fatis liquet , naturam
Logarithmorum Geometriz nullo modo obnoxiam effe ; fed verius ac
liquidins ex pro; rio fuo fonte manare.  Intercedit tamenurrifque cognatio
fuavis, & contemplatione dignilfima, quam deinceps pavcis exponere

" nongravabor,

B PROP O-
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Propofitic XIV,

Sit Hyperbole 278 E's cujim latus reftum & L all |
S - . ¢ fit tranifer
50 B, erunt afymptoti 4 N7 & A E of anguloszgcu&os, & qua-
B:atum_ﬂ £ xquale reftangule. CDB peray, 1. Conicor. Ex B

£ cadant perpendieulares zf: alymptoton.B 1 & F H, Dico, A

éiféad._A /,utBrad FH.

_ Demoﬁﬁratiol_. Sit AR — - A
BC— ARt AC—y o R AC
.. BD=4 C ' ' -
AD e AR BD— g— D&
CD— BC -+ BpD = g ' -
CD % BD — g fygme 4 at-ag=— Q. Dp-
DF:%:aﬂ‘.-n:D_(j - o
AG = ADNDG =1 4apfiarid
2.1 BAGC.AH - :
Afy = 1 atyaat 44 -
. N
EF—= DE _. DF == 144 _ fp(u-huf
' &y .vuEF.FH

- FH

LOGARITHMOTECHNIA. 29
PH Y-t-4 — \f2a-trA

i

2
Ducatur AHin FH,

- B i
'ponendo' 18 = ¢, & /20144 —4

A

I =&t —--dtf

1 X ¥
AJ*B[:VZ-*%:? ' B'. ) .
' o Ergoperale s, oA HKFH— Al % BI
& QA‘H-M[ H 81FH ?uf. do~
Propofitic XV. o
In diagrammate pracedenti, polied: A4/ =Bl—=1, & HI=4;:

¥ epotteat Invenire F A,

Die per pracedenvem: we AH ad A7, ita BI ad:FH hoc cft,.

: i I - . - . - LI
g THa.lute ——o nimim FH aqualiv-eft uniag divife per-
¥ 1+a Perficitur.autem divifio ipfo opere fic - o
® Yria LD SR N I ‘\ "._' L oy
T-a
—n et
1 o
—a—aa B
n o _TP f i
ort-Ra 24
| e .
g 3 g
i B ;
t -k G-
y 3 B % .
¢~a L;—-ﬂ Ap-
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boe doe € bico € g
Applica 1""; s omuhr Ii; o o Lﬁ"-: pmducin-f—a}fub_-'
ducendum I':XI , & rel{}at 0=k ]:{.lli‘ﬁ"sz.l..-;L";I appl'i_cetur: ;"d-o"f;
o,fitu? —a, tum —a in f’:‘.’? producit ;;—HﬂﬂT f“bduce"‘ium ex
e—-.;l, & reftat ol:-}-a: Ad hoc applica 1"“‘:’ O.l'it“f -+ “"Pi quod

2

r .
Lo boe 9 3 noo s 3
.dutum in 1-t4 gignit a4—+a, {ubducendum ex o-tas, & reftar o—a«,
‘ 1

1-4

Atque ita continuatd operatione , deprehenditur
~+a* (&c.)—= FH,

—=I—atda—a

Propofitio XV L

Quovis numero in.partes xquales innumeras difcerpto; invenire
-fummam quarumvis peteftatum ab innumeris iftis numeris genitarum.
- Numeri dari poteftas prosime fuperior poteftatibus quafitis ; (i divi-
datur per exponentern funm , extabit furmma poteftatun quafita. ’
0¥ _%r . \Numevys datgs (it 2 1, hic {i difcerpatur in partes innumeras
continebit hon modo hos numeros 20,19,18, 17 &e. fed & innumerog
interjectos , ‘quorum quifque iatelligitur duf@us in unam partem infini-
tifftmam numerd 21, Horum igitur omnium produtortm fommam fi
quaras ; quoniam, ipfa producta funt poteftates prima ( five linex )
erit poteftas proxiyne fuperior quadratica ; & ejus exponens 2, ’
dati nwtheri 21 quadratum 441, {i dividatur perexponentem 2, exta-
bit fumma omnium primarum poteftatum , genitarum ab indumeris iftis
numeris, quiindago numero 2 1 continentur , niMtirum 220{ 5,  Rurfus
quzvis poteftas prima intelligatur dufta in feipfam, & oporteat nos
-invenire {ummam omnium iftorum quadratorim. Poteftas proximeé
fuperior eft cubica, &/ejus exponens 3, Ergo dati numeri 21 Cubus
9261, {i dividatur per exponentem 3, extabit famma‘omnium quadra-
torum 3087, Horum quadratorum quodyis: ducarir in fuum fatus &
coporteat nos nvenire jummam omnium Htoram cuborum.
proxime f{uperior eft quadrato-quadratica, & ejus exponens4. Ergo

dati numeri 2 1 quadrato-quadratum 1 9.4 481, [t dividatur per exponentem

4, extabit fumma ¥mnivm cuborum 48620] 15. . _
o t o o Demonftracio.

Ergo .

1

Poteftas F

Lo

LOGARITHMOTECHNTIA. 31

Demonftratio.Summa omniush ab unitate imparium qualis eft quadrato
pummeri terminorum {ic Humerys terminorum omnium impariur ab unita-
teufque ad 21 eft 15, cujus quadranum. 121 zquale eft fummz omnium
horum impagium 5 1,3,5,7,9,17,13,15,17,19,21. At idem quadratum
121 duplicatum , nimirum 2435 excedit fummam omnium eorundem
imparium ‘una cum paribus inclufis_ ipfo numerg terminorum 11 de-
ficit autem & furmna omnium pariity ®Ue ac tMparium eodem nume-
ro rerminorum 13. Ergo quadratum duplicatum numeri terminorwm.
imparinm non poteft excedere vel deficere 4 fumma emaium tam parium ,.
guam imparivm , plufquam ipfo numero terminorum imparium , hoe eft
( fi cermini fint innumeri ) eodem numero texminorum (tve dimidio ter-
mini magimi, ducto in.partem infinitiffimam numeri dati.. Quod pro-
ductum fi quis putet, adhuc rationem aliquam obtinere ad (ummam
omnium terminorum.;. nondumutique divifus eft sumerns datus in partes
jrinumeras, gyod. eft contra hypothelin. Ergo quadiatum dimidii numeri
terminorum - tam parinm quam imparium ) . duplicatum vel, quod
idem eft; Dimidium quadrati nuineri omnium terminorum {tam pariwm
quam imparinm ) @quale eft fummz omnium terminorum. _

Rurfus ; Numerus pyramidalis ultimi ab unitite impariom, xzqua-
lis eft fummz omnium quadratorum ab iifdem impatibus factorum.
“Sic numeti 21, tanguam ultimi fmparium , pyramidalis 1771, ®qualis

elt fummz omninm quadratoram factorum ab his imparibus, 1, 2,5, 7,
9,11,13,15,717,19,21. Unde haud fecus, ac modo , conficietur ,
eundem pyramidalem duplicatum (i rerminifint innameri ) vel, quod
idem eft, trientem .cubi factia numero dato , 2qualem effe fummz om-
nium quadratornm ab imparibus zqué ac paribus fadtorum,

Item ; Ultimi‘ cojufvis Trigonus in {¢ duftus , =qualis eft famme
omnium cuborum ab imparibus 2qué ac paribus faétorum. Sed Trigo-

) . . o ) adrato
s ifte, five fumma terminorum, fupra. axqUalis erat Qlﬂ.z 3

Quadrato quadrato

. o . 4 |

fammee omnivum Cuborum.  Atgne ita deincepss -~ -

Propofitio XV IL |

_ Qsuadrare-Hyperbolam.

- In diagtammate. precedenti , pofiio A/=r1;, intelligamy afympto-

os inde ab / verfus £ divifa in pactes zquales innumeras , que fint v.gr.
y ) 1

ergo ejuldem. Trigoni quadratum xquale eft.

v



g LOGARITHMOTECHNIA,

Jp=pg=gr=a. Edt,per XIV & XV hujus, ps — 1 amgtrag__
at, & P=1—2a+448—8a~16 #*, &c. & ry—
A—=3atgaa—274 4814, &c, Sed pstqi—t-re— acex Biru—

A A 4t g
=L I 24t 48— B16aS Qe —

T2 3atgia—274+8 14
. = 3—6at14a6—364"-984",

hoceft, — numero terminorum contentorumyin linea Jr, minus fumm3
‘eotundem terminorum, plus famma quadratorum ab iifdem |, minus fum.-
‘mi cuborum , plus fonimi quadrato-quadratorum , &c.

Hine pofito , ut antd, fA=1 , fed fr=o{ t = numero term;-

forum : invenio, per XV & XVI hujus, aream Blps— numero

-CIminorum ol 1; minus famma eorundem rerminorum —=olooy ,
plus famma quadraterum ab iififemn = olooo 333333 , minus famma
e L -

“euborum = oloos0s 5.» plus fumma quadrato-quadratorum — ofoososs,
ninus famma quadrato-cuborum = 0000000166 , plus fumma cubo-
e e e,

«cuborym — oloooooooryg, & o
222000014,

\o'\r__.-; o o'aos
- oleco3 33 33 4| olooeoa¢

olocoooco?
Lolocoscootg |

=+ 01100335347
— aloogo15166
.-l-

0[000000166
e Pl e P

-~ 0o0j025166

0j09531018I = arep Blps,

Sic pofito Iy == oj2 1 =numero-terminotm ; iavenio, per XV &
XVI hujus , aream B/qr=— numero terminorum - olar, minus
fumma eornndem terminorum — oloz2ayg, plus {fumma quadratorum

famma quadrato-quadratorum = oleoco$:1 48 2 Jings fimma; quadtato-
- o cuborum

ey
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tuborum = o ®00014294 , plus fumma Cl_lbo-cuborum — o'oo001¢71,
minus (umma quadrato-quadrato- cuborum == 6jooco004 72 plus fum-
mz quadrato-cubo-cubgrum == ofoooco0s8S.

oxr I (oloros
OLO_UJE?"_Z{’__' 801000486262
) Olmz Ce— o.':000014294.
olecoooz§72 —_ L
Zolm 20[0000004.72
/006000003 oloeocc0016
- 0,21317134% - ?'0215;098&.

— 0022550084 L
-+ 0190620361 —arex Bigt.

Unde apparet, ut ratio A7 ad Ap (1ad 1] 1) eft dimidiata rationis

Al ad Ag (xad 1]21; ) ita aream Blps efle dimidiam avex Bigr.

Caterum proclive eft hunc calculum extendere ad quotvis loca, quod mihy
tentanti, prodiit area Blps = 0] 0953101798043 3486004395212
'~ 328076500223060534 ; & area Bl = ¢| 1906203 596"

_ -—*/08649?10087904:4656153018444:?1072, guam cum exaclé
- duplam - deprehenderem itius fuperioris fcivi inde me calculum reté ‘

pofuiffe. _ \
Propofitic XVIIL -

Compatare areolas Hyperbalicas cums ratinncnlis alfelntorwm aquidiffe-
rentinm. .

In diagrammate pracedenti, pofitd A/=1; & afymptoto inde ab
1 verfus E divis3 in partes zquales innumeras, quz finc v, £r-ip,pg, q7:
erit-arcola B/-ps menfura ratiunculz , quam A 7 obtinetad A p ;

{ sreolag pq ¢ menfura rativnculz , quam A p obtinctad .4 5 &areola
.. . . § *g 7w menfuraratiuncule , quam 4 q obtinet .4 r, &c,
ab iifdem = o[b03087, minus fimma cuborum =olcoo485102, plus. - [ if?
: . o e . ; . . . rw . . .
+ & I'X. rationes rerminorura wquidifferentium;  Id quod paucis in-
§ dicare, oportunum duxi. ~ F

: tque areoke
x fupputantur prorfus eodem miodo, quo fupra Propolitione V II1I

Propofitio
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Propofitio X IX.

Invedire [wmmam Logarithmoruns.

In eodem diagrammate pofitd A4 7 == 1, & afymproto inde ab 7 ver. | - ® ¢0
fus E divisd in partes zquales innumeras, quee fint v. gr. Jp, pg, 4r. op- _ _ 14
portet invenire fammam areolarum ; Blps-t-Biqt—+ Blsy (&c) = fum- |- ) ICCII
mx Logarithmorum = folido, conftanti ex areola B s ps perpendicu- §
lariter infiftente linez pr, & areola BIq¢ perpendiculariter infiftente F Y <o . .
“linex g¢, & areola 8 1 rw perpendiculariter infiftente linceru, &c § E SS E R ‘ . I I A l I O
~duttis nimirum {ingulis in unar infinitiffimam linez datz, :
../ Gonftruétio hujus Problematis congtuit cum conftruétione propofitio- § _ § . R :
ais- XV I fubftituendo nimirum pro numero - terminorum , fommam g G E O M E\ T R I C A
“'éorendem & profumma terminorum , fummam quadratorum; & pro § i - A LR
fumma quadeatorum , ‘fummam euborum , &c.  Sic pofitt A/ — 1 , & ' _
<_3cd1 ? b: o[_x,l oporteat nos invenire {ummam omnium Logarithmorum | DC M A X l MIS & - M IN I M IS
de ab 1 ad of 1. _ - _ - ‘ *
‘Cofoos 0020166666
—~ LolocopoBysz ~ £0!6000005
0lc00066033 Cot

0 0o0aood02
e
olooo167163
“‘!—t——-—-—-———-—

“+ clooso08366°

005009360
—  ©olpe0167168 ) e
0004841198  — fumm omnium Log-orum,

Hinc patet , quomodo. praductum continusm omnium S ad nume- §-
“rum datom Arithmetice progredientium inveniri queat.  Nam fumma §
Log-ornm , eft Log-us producti continui. -~~~ -

Patet quogque ex precedentibus’, quo pafto Problema Merfennianum, 3
fi non Geometricé{altem in numeris , ad quotvis ufque locos folvi poffic, ;.
Atque hic jam filumabrumpere cogor,, tantifper dum otinm pettexendi 4 -
geliqua largiatur Dews, -~ -~ . FINIS, oo : 3
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